
         

 

Varianta 23 
 
Subiectul I 
 
a)   Dac  punctul M este mijlocul segmentului ][ AB  atunci ( )1,2 −M . 

b)   ( ) 0Re =z . 

c)   iz 43+−= . 

d)   0
4

cos
2

cos =π⋅π
. 

e)    Mediana este CM , 52=CM . 
f)   ( )1,0E . 
 
Subiectul II 
1. 
a)  126 =a . 

b)  1,0 21 −== xx . 
c)  Avem 27333 =⋅⋅  posibilit i. 
d) ( )( ) ( ) 111 == fff . 

e) ( ) 1−=if . 
2. 

a) ( ) 0,
1 >−=′ x

x

x
xf . 

b)  ( )1,1 −A  este punctul de extrem local al graficului funciei f. 

c)  ( ) ( )∞∈∀<′ ,1,0 xxf , deci f este strict descresctoare pe ( )∞,1 . 
d)  0=x  este asimptot vertical  la graficul funciei f. 
e)  ( ) 1lim −=′

∞→
nf

n
. 

Subiectul III 
 
a)  ( )( ) R∈∀=+++=−++ yxyxyxxyyx ,,222222 o . 

b)    Din GyGx ∈∈ , rezult  02,02 >+>+ yx  deci ( )( ) 022 >++ yx  atunci 

( )( ) 2222 −>−++ yx  adic  2−>yx o Gyx ∈⇒ o . 
c)    Prin calcul se arat c  
( ) =zyx oo ( )zyxzyxyzxzxyxyz oo=+++++++ 6444222 . 

d)  ( )∞−∈∀= ,2, xxex o ⇔  ( ) ( )∞−∈∀=+++ ,2,222 xxeex .  Identificând 
coeficienii ob inem 12 =+e  i ⇒=+ 022e Ge ∈−= 1 . Se verific  c  

Gxxx ∈∀=− ,1o . 

e)   ( )( ) Gxxx ∈−=⇒=+=−++
2

3
064;022042 . 

 

            

 



         

 

f)   Not m ( ) ( ) 22:
ori 

−+= n

n

xxxxnP 43421 oKoo , ∗∈ Nn . 

     ( )1P  este adevrat . Presupunem ( )kP  ca fiind o propoziie adevrat , demonstrm 

c  ( )1+kP  este adevrat . 

Din ( )( ) =−+=







=

+

xxxxxxxxx k

nk

oo43421 oKoo43421 oKoo 22
ori ori 1

 

( )( )( ) ( ) ⇒−+=−++−+= + 2222222 1kk xxx  ( )1+kP  este propoziie adevrat . Pe 

baza metodei induciei matematice rezult c  ( )nP  este adevrat , ∗∈∀ Nn . 

g)   Din f) pentru 2007=n  i 0=x  ob inem 22000 2007

ori 2007

−=43421 oKoo . 

 
Subiectul IV 
 

a)  ( )
1

11
+−=

xx ee
xf . 

b)   0=y  este ecuaia asimptotei orizontale spre ∞+  la graficul funciei f. 

c)  ( ) ( ) R∈∀−=−−=′
+ xxf

e

e
xf

x
,

1
1

. 

d)  ( ) =






 −== ∑∑
=

+
=

n

k
kk

n

k

n ee
xfa
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






 −=






 ++++−






 +++= + nnnn eeeeeeeee

1
1

11111111
1322

KK . 

e)  
eee

a
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11
1

1
limlim =







 −=
∞→∞→

. 

f)  
21

0
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111






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g)  ( )
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00

−⋅−=−= ∫∫
− . 

( ) 1
1
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0

=−=



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
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