Varianta 23
Subiectul |

a) Dadi punctul M este mijlocul segmentul(iAB] atunciM (2,-1).
b) Rez)=0.
C) z=-3+4i.

d) cosﬂ@:osE =0.
2 4

e) Mediana est€M , CM =24/5.
f) E(01).

Subiectul 11

1

a) a, =12.

b) x,=0,x, =-1.

c) Avem 3[3[3 =27 posibilititi.
d) f(f@)=f(@)=1.

e f(i)=-1.

2.

a) f'(x)=

X
b) A(-1) este punctul de extrem local al graficului ftieif.
o) f'(x)<0,0x0(Le), decif este strict descrestoare pe(l, ).
d) x=0 este asimptétverticak la graficul fundiei f.

e lim f'(n)=-1.

Subiectul 111

ﬂ,x>0.

a) (x+2)(y+2)-2=xy+2x+2y+2=xo0y,0x, yOR.

b) Din xOG, yOGrezul x+2>0, y+2>0 deci(x+2)(y+2)>0 atunci
(x+2)(y+2)-2>-2 adic xoy>-2 = xo y[IG.

¢) Prin calcul se arata

(xoy)oz= xyz+2xy +2xz+2yz+4x+4y+4z+6= X0 (yo Z).

d) xee=x0x0(-2®) « x(e+2)+2e+2=x,0x0(-2»). Identificand
coeficienii obtineme+2=1si 2e+2=0= e=-10G. Se verifi@ ca
—lox=x0x0G.

€) (2X+4)(0+2)—2:0;4X+6:O:> x:—g[lG_



f) Notim P(n): xo xo...ox=(x+2)" =2, nON".

P(1) este aderati. PresupunenP(k) ca fiind o propozie adevrati, demonstrm
ca P(k +1) este adeirati.

Din XOXO...OXZ(XOXO...OXJOXZ((X+2)k —2)ox=

k+lori nori

= ((x+2) —2+2fx+2)-2=(x+2)** ~2= P(k+1) este propozie adevrati. Pe
baza metodei indtiei matematice rezuitci P(n) este adetrati, OnIN”.
g) Dinf) pentrun=2007si x=0 oktinem 0000...00=2""-2,

\—ﬂ/—/

2007ori

Subiectul 1V
1 1
a) f(x)=g— —_.
b) y=0 este ecus asimptotei orizontale spreco la graficul fungiei f.
0 f'(x)=-2"1=f(x)OxOR.
€

& lima :|im3(1—ei :%.

n-oo n-o @

f(x)dx+an]=Iim[e_1ﬂ:" n_1+ld3 n_lJ:Iime n_lzl.
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